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TERCER PARCIAL

Los ejercicios valen cada uno de ellos dos puntos salvo el 2 y el 5 que valen tres puntos

EJERCICIO 1

2
Probar que (logz?)’ = = de dos maneras (z > 0):
x

i) Usando la regla de la cadena;

ii) Usando la formula log(a®) = bloga con (a,b > 0).

1 2 2
Solucién(i) (logz?)' = ﬁ(xQ)/ _ =T

22z
2
Solucién(ii) logx? = 2logx luego (logz?)’ = (2logz) = 2(logx)’ = =
x

EJERCICIO 2
Recordar que la ecuacion de la recta tangente a la curva y = f(z) en el punto (a, f(a)) estd dada por la formula
y—fa) = f'(a)(z —a).
Usar la formula anterior para probar que la tangente a la curva y = log z en el punto (e, 1) es la recta y = z.

Solucién f(z) =logz,a =e, f(a) =loge = 1.f(x) = 1/z, f'(e) = 1/e. Sustituyendo en la féormula tenemos:

1 T
1= (r—e)=Z
Yy e(x e) .

EJERCICIO 3

i) Probar que para cualquier funciéon G se tiene que G(az)’ = aG’(ax) Concluir que si F es una integral de f,

F(ax

a
ii) Escribir una integral de cos(2x).

entonces ) es una integral de f(ax).

Solucidn(i) G(ax) = aG'(ax) es la regla de la cadena. Luego

(F(ax) ) _ (Flan)) _ aF'an) s

a a ¢

(ii) Tomando f(z) = cosz tenemos como integral de f la funcién sen(x). Luego por lo anterior una integral de

f(2z) = cos(2z) es Sené%n).

EJERCICIO 4

Calcular las areas debajo de las siguientes funciones.

i) La funcion y = z* en el intervalo [1, 2],
ii) La funcién y = senz + 322 en el intervalo [0, 7].

Solucién(i)Una integral de x* es x°/5 luego el drea es 2°/5 — 15/5 = 32/5 — 1/5 = 31/5.
ii Una integral de la funcién es — cosx + 2 luego el drea es (—cosm + 73) — (—cos0+ 03) =1+ 72 + 1 =73 + 2.
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EJERCICIO 5
Se considera la funcién y = z en el intervalo [0,1]. Calcular la fol xdx y el area del tridngulo de vértices A =
(0,0), B =(1,0),C = (1,1) y verificar la igualdad. Se toma la suma inferior correspondiente a f(z) = x en el intervalo
[0, 1] para la particion 0 < 1/3 < 2/3 < 1 que llamamos s. Cual es la relacion entre s y fol xdx.
Solucién fol xdr = (22/2)(1) — (2%/2)(0) = 1/2. El tridngulo (dibujarlo) tiene base 1 y altura 1 luego el 4rea es
1.1/2 = 1/2. Haciendo el grafico se observa que la suma inferior es: s = 0.1/3+1/3.1/34+2/3.1/3 =1/9 +2/9 =
3/9 =1/3. Como debe ser la suma inferior s es menor que la integral fol xdx pues 1/3 < 1/2.



