Calculo diferencial e intelgral en una variable, segundo semestre 2024
Departamento de Matematica y Aplicaciones;
Cure-Universidad de la Republica

TEMA: TRIGONOMETRIA

§1. Graficas.
(a) Trazar la grafica de tanz.
(b) Sea secx = 1/cosx definida cuando cosx # 0. Trazar la grafica de secx.
(¢) Sea cotx =1/tanz. Trazar la gréfica de cot x.
(Sec y cot son abreviaturas para secante y cotangente.)
(d) Trazar las graficas de las siguientes funciones:
(a) y=sen2z (b) y=sen3x

c) y=cos2x (d) y=-cos3z
() y=tan(z+F)(f) y=sen(z+7)
(8) y=tan(z+§)(h) y=tan(r-F)

y = sen sz (j) y=cos %x
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(e) Trazar las grégﬁcas de las siguientes funciones:

(a) y=1+senzx (b) y=1+sen2x

() y=-2+cos(z—1}1) y=—cosinma

() y=5seninx (f) y=-cos2z

() y=cosix (h) y=—cos2z

Trazar la grafica de la funcion sen(1/z) para 0 < z < 7.
) Trazar la grafica de la funcion sen(1/z) para 0 < = < 7.

Trazar la grifica de la funcién 2% sen(1/x) para 0 < z < 7.
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En los ejercicios 6, 7y 8, la funcion no estd definida para z = 0.

§2. Calculo de valores. Hallar los siguientes valores de la funcién sen y de la funcion cos:

(a) sen3X (b) sen 2T

(c) sen2f (d) sen(m— %)

(e) cos(m+ %) (f)  cos(m+ 2°)

(g) cos(2mr—%) (h)  cos3F

(i) tanZ (j) tanZ2T

(k) tan3F (1) tan (27— %)

§3. Un poco de geometria.

(a) Probar mediante la geometria plana que sen(m — x) = sen z.

(b) Probar mediante la geometria plana que cos(m — x) = — cos .
(—x) = —senx.

Probar mediante la geometria plana que cos(—z) = cosz.
Sea a un numero dado. Determinar todos los nameros x tales que senx = sena. (Poder suponer que
0 < a < 27 y distinguir los casos a =7/2, a =37/2y a # 7/2,37/2.)

)
) Probar mediante la geometria plana que sen
)
)

§4. Formulas trigonométricas. Probar las siguientes férmulas:

(a) (1) sen2z =2senzcosz (2)  cos2z = cos®x —sen?x

2,. _ l4cos2z 2,._ l—cos2z
(3) cos?x = TR (4) sen®z = ==
(b) Hallar una formula para sen 3z en términos de senx y cosz. Analogamente, para cos 3.
(¢) Probar por induccién que para cualesquiera enteros positivos m y n, senma y cos ma pueden expresarse

como sumas de términos

Z a;;(sen x)z (cos :c)j

donde los a;; son enteros. Probar las siguientes férmulas:
1



sen mx sen nx = g[cos(m —n)x — cos(m + n)x]
SETNT COSTT = [sen(m — n)x + sen(m + n)z]

1
COSTL COSNT = 3 [cos(m — n)x + cos(m + n)x]

§5. Derivadas y pendientes.

(a) Hallar las derivadas de las siguientes funciones:
(a) sen(3 ) (b)  cos(5x)
(c) sen(4x? —|—x)( ) tan(z® —5)
(e) tan(z? —23)(f) tan(senwz)
(¢) sen(tanz) (h) cos(tanx)

(b) {Cual es la pendiente de la curva y = senx en el punto de abscisa x = w7
Hallar la pendiente de las siguientes curvas en el punto indicado (solo se da la abscisa del punto):

(a) y=cos(3x) en r=7%
b =senx en z=2%
(b) y g
() y=senx+cosren x=-°F
(d) y=tanz en r=-—7%

(c) Hallar la ecuacion de la recta tangente a las siguientes curvas en el punto indicado:
(a) y=senx en r=73 (b) y=cosx en =g
c = sen 2x en z=7% d =tan3z en x=7%
(c) y ! 1 y=rta 1
(e) = SeIil:l) en T = % (f) y = cosx en T = %
(8) ¥v=r1o3 en r=-% (h) y=tang en 1z =23m
(i) y=°= en x—% () y=cosTf en z=1
(k) y=senmr en x=3 ( y=tanmz en =13

§6. Limites. Hallar los siguientes limites cuando h tiende a 0:

. _ sen2h _ gsenk
Sugerencia: Igualar k = 2h. Entonces *5=* = 2525,
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