& N

neeneies D01CION prueba intermedia - 20 de Septiembre de 2022 @ inL

|||||

Nombre Cédula Grupo Nota

Ejercicio 1 (7 puntos) Hallar el conjunto solucion de la siguiente inecuacion:
|a* — 62+ 5| >3

Solucién Las raices del polinomio 22 — 6z + 5 son 1 y 5 y separamos al conjunto de los niimeros reales
en dos zonas:

1. Zona 1
(=00, 1] U [5, 4+00)

2. Zona 2
(1,5)

Resolveremos la inecuacion en cada zona y luego uniremos ambas soluciones.
Zona 1. La inecuacién queda 22 — 6z 45 > 3 y por lo tanto 2 — 6x +2 > 0. Hallando las raices y el signo
de dicho polinomio obtenemos que la inecuacion se verifica en:

Soly = (—00,3 — V7] U [3 + V7, +)

Zona 2. La inecuacién queda —z? + 62 — 5 > 3 y por lo tanto —22 + 6z — 8 > 0. Hallando las raices y el
signo de dicho polinomio obtenemos que la inecuacién se verifica en:

SOlQ = [2, 4]
Finalmente, el conjunto solucién de la inecuacion es:

Sol = (—00,3 — V7] U [2,4] U [3+ V7, +00)

Ejercicio 2 (6 puntos) Hallar el conjunto solucion de la siguiente ecuacion:
() 8 = (2

Solucién Por un lado tenemos que (27)% 43 = 27%(22)3 = 27°+6_ Por otro lado, (27)° = 257 y operando
obtenemos que 2u?=5z+6 — | por lo cual debemos hallar las raices del polinomio 22 — 5z + 6 que son = = 2
yzr=3.

En conclusién Sol = {2, 3}

Ejercicio 3 (8 puntos)

1. Dados tres conjuntos A, B y C, probar que A\ (BNC) = (A\B)U(A\C).

(Se pueden utilizar las propiedades vistas en el prdactico).
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Solucién A\ (BNC)=AN(BNC) ' =AN(B°UC) =(ANB)U(ANC®) =(A\B)U(A\C)
2. Considere los conjuntos:
A={zeN: 1<z<6}, B={1,3,5289} y C={z*: 1<z<3;zeN}
Hallar A\ (BNC) y (A\ B)U (A\ C) y verificar que son iguales.

Solucién Primero escribamos a los conjuntos A y C' por extensiéon: A = {1,2,3,4,5,6} y C = {1,4,9}.
Por un lado, BNC = {1,9} y luego A\ (BNC) ={2,3,4,5,6}.
Por otro lado, (A\ B) ={2,4,6}, (A\ C) ={2,3,5,6} y por lo tanto (A\ B)U (A\ C) ={2,3,4,5,6}.

Ejercicio 4 (9 puntos) Considere la siguiente implicacion:

En N: sin+ 3 es un nimero par, entonces n es impar I

1. Enunciar el reciproco.
Solucién En N: Sin es impar entonces n + 3 es par.

2. Enunciar el contrarreciproco.
Solucién En N: Sin es par entonces n+ 3 es impar.

3. Demostrar que en N: n+ 3 es un nidmero par < n es impar.
(Sugerencia: recordar que hay que probar la doble implicancia).
Solucién (= )Supongamos que n + 3 es par, entonces n + 3 = 2k para k € N y por lo tanto
n=2k—3=2(k—2)+1 y por lo tanto n es impar.
(<) Supongamos que n es impar, entonces n = 2k+1 para algin k € N, luego n+3 = 2k+4 = 2(k+2)
y por lo tanto n + 3 es par.



