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Préctico 4.

1. Dado un espacio de medida (X, A, u). Sea f una funcién medible de X en
[0, +00]. Demuestre que si

/Afdy<oo

el conjunto A = {z € X : f(x) > 0} es unién numerable de elementos de
A cuyas medidas son finitas.

2. Dado un espacio de medida (X, A, u). Sea (fy)nen una sucesién de funcio-
nes medibles de X en [0, +00] que converge puntualmente a f. Supongamos
que existe un numero positivo M tal que

/fnduSMVneN
x

Demostrar que [, fdu < M.

3. Dado un espacio de medida (X, A, it). Sea (fn)nen una sucesién de fun-
ciones medibles de X en [0, +oc]. Hallar un ejemplo en el cual el signo de
< del lema de Fatou se pueda sustituir por el signo <.

4. Probar la siguiente proposicién del teorico:

Proposicion 124:
a) Si0< f < gentonces [, fdu< [,gdp.
b) SiAC By f>0entonces [, fdu < [ fdp.
¢) Si f =0 para todo x € E entonces fE fdu =0 aunque p(E) = oo.
d) Sip(E) = 0entonces [, fdu = 0aunque f(x) = co para todo x € E.
e) Si f >0 se tiene que [, fdp= [, Xgfdpu.
5. Probar la siguiente proposicién del teérico:

Proposicién 133: Sean f,g € L' (1) y o, 3 € C entonces af +8g € L' (i)
y ademads se cumple

/Xafwgdu:a/xfdmﬁ/)(gdu
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6. Demostrar que si f y g son integrables y para cada A € A se tiene

Afdu=Agdu

7. Dado un espacio de medida (X, A, u) tal que p(X) < co. Sea (fn)nen
una sucesién de funciones complejas definidas en X y p-integrables, que
convergen uniformemente a f. Demostrar que

lfm/ fndu=/ fdu
n Jx X

entonces f = g ctp.



