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(1) Consideramos en el espacio euclideo n dimensional (n¿1) los intervalos aco-
tados de la forma

I(n) = (a1, b1]x(a2, b2]x....x(an, bn]

Sea J n la familia de todas las uniones finitas de intervalos de la forma
I(n). Preube que:
(a) si A,B ∈ J n entonces A ∩B ∈ J n

(b) si A = (a1, b1]x(a2, b2]x....x(an, bn] y B = (c1, d1]x(c2, d2]x....x(cn, dn]
y B ⊂ A entonces A−B ∈ J n.

(c) si A = (a1, b1]x(a2, b2]x....x(an, bn] y B ∈ J n y B ⊂ A entonces
A−B ∈ J n.

(d) J n es un anillo sobre Rn

(2) Sea X un conjunto y (An) una sucesión de subconjuntos de de X. Se define
el ĺımite superior de An (n −→∞) como el conjunto de los elementos de X
que pertnecen a infinidad de An n = 1, 2, ...
(a) Demuestre que limnsupAn =

⋂∞
n=1

⋃∞
p=nAp

(b) Pruebe que si S es un σ-anillio sobre X y An ∈ S para todo n entonces
limnsupAn ∈ S

(3) Se dice que una sucesión (An) ⊂ X tiene ĺımite si

limnsupAn = limninfAn

y lo notaremos limnAn. Demuestre que:
(a) Si (An) es monotona creciente tiene ĺımite.
(b) Si (An) es monotona decreciente tiene ĺımite.

(4) Pruebe que si A es un álgebre sobre X entonces M(A) coincide con la
σ-álgebra generada por A.
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